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Analysis II
2. Ubungsblatt

Aufgabe 2.1 Die Funktion f: R? — R sei fiir (z,y) € R? durch

xy . 2 2
flay)={ For S0 T VS0
0 fir z=y=0

definiert. Zeigen Sie:
(i) f ist in jedem Punkt (zo,y0) € R\ {(0,0)} stetig.
(1) f ist im Punkt (z9,y0) = (0,0) partiell stetig.

(792) f ist im Punkt (xo,y0) = (0,0) nicht stetig.

Aufgabe 2.2 Esseien (X, dy) und (Y, dy) metrische Rdume und f: X — Y eine Abbildung.
Zeigen Sie, dass die folgenden Aussagen dquivalent sind:

(1) f ist stetig.
(ii) Fiir jede offene Menge U C Y ist f~1(U) C X offen.
(ii7) Fiir jede abgeschlossene Menge A C Y ist f~1(A) C X abgeschlossen.

Aufgabe 2.3 Es sei (X, d) ein metrischer Raum. Zeigen Sie: Ist X wegzusammenhéngend, so
ist X zusammenhéngend.

Aufgabe 2.4 Wir versehen die Menge
1
X = {(:v,y) €ER?:0<z< 1,y:sin<x>}u{(0,y) cR?*: ~1<y<1}

mit der euklidischen Metrik des R?. Zeigen Sie, dass X zusammenhiingend, aber nicht wegzu-
sammenhingend ist.
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