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Analysis III
10. Ubungsblatt

Definition 10.1 Ein duferes Maf i auf einem metrischen Raum (X, d) heifit metrisches du-
Beres Map, falls fir beliebige Mengen A, B C X mit inf{d(z,y) : v € A,y € B} > 0 gilt
A(AU B) = i(4) + i(B).

Aufgabe 10.2 Es sei (X, d) ein metrischer Raum und [ ein dufieres Maf auf X, so dass jede
offene Menge fi-messbar ist. Zeigen Sie, dass i dann ein metrisches duferes Maf ist.

Aufgabe 10.3 Es sei (X,.A) ein Messraum und seien u, v zwei Make auf A. Wenn fir A € A
aus p(A) = 0 schon v(A) = 0 folgt, so nennen wir v absolutstetig beziiglich x und schreiben
v < u. Es gelte nun v(X) < oo. Zeigen Sie

VL pu<=VV¥e>036>0VAec A: (u(Ad) <d = v(A) <e)

Hinwels: Bei ,,=“ bietet sich ein Widerspruchsbeweis an.

Aufgabe 10.4 Es sei p ein endlicher, o-additiver Inhalt auf einer Algebra A und p* das zu p
gehorige duere Mak. Fiir A, B € P(X) definieren wir weiter

d,u* (A7 B) = M*(AAB)7

hierbei ist AAB := (A\ B)U(B\ A4) die ,symmetrische Differenz* von A und B. Zeigen Sie: Fiir
das Mengensystem 7 (.A) aller p*-mefbaren Mengen gilt

0(A)Cc{BeP(X):Ve>03dAc A:d(A,B) <e}.
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